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Хейман Басс нашёл критерий нётеровости кольца A, указав её равносильность
инъективности любых прямых сумм инъективных A–модулей ([1], [2, с. 157]). Его
результат переносится на фильтрованные произведения. Прежде отметим, что
если заданы фильтр F над X 6= ∅ и {M (x)

A , x ∈ X} – семейство A–модулей,
индексированных X, тогда существует каноническая сюръекция A–модулей:
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Следующее утверждение переформулирует результат Басса.
Лемма. Пусть F0 – фильтр Фреше коконечных множеств в бесконечном X,

тогда точна последовательность:
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Правая нётеровость кольца A эквивалентна расщепимости этой последователь-
ности для любых семейств инъективных правых A–модулей {M (x)

A , x ∈ X} .
Стандартными средствами, восходящими к работе Басса, можно доказать об-

общение этого результата.
Теорема. Равносильны утверждения:
• кольцо A нётерово справа;
• для любого семейства {I (x)

A , x ∈ X} – инъективных правых A–модулей и
фильтра F на X следующая точная последовательность расщепляется
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Следствие. Если кольцо A – правонётерово, тогда любое фильтрованное про-
изведение инъективных правых A–модулей – инъективно.
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